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Планиметрия Стереометрия

𝜶

Угол – геометрическая фигура, 

образованная двумя лучами, исходящими 

из одной точки. 
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Определение. Двугранным углом называется фигура, образованная прямой 𝑎 и двумя 

полуплоскостями с общей границей 𝑎, не принадлежащими одной плоскости.

Полуплоскости, образующие двугранный 

угол, называются его гранями.

Прямая 𝑎 называется ребром двугранного 

угла.

Двугранный угол, ребро которого есть 

прямая 𝐴𝐵, а гранями являются 

полуплоскости 𝛼 и 𝛽, обозначают так:
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Двугранный угол с ребром 𝐴𝐵, на разных 

гранях которого отмечены точки 𝐶 и 𝐷, то 

двугранный угол называют 𝑪𝑨𝑩𝑫.
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Для измерения двугранного угла вводится понятие линейного угла. 

Пусть 𝑂 ∈ 𝑙.

𝑂𝐴 ⊥ 𝑙, 𝑂𝐵 ⊥ 𝑙

∠𝑨𝑶𝑩, сторонами которого служат лучи 

𝑂𝐴 и 𝑂𝐵, называется линейным углом

данного двугранного угла.

𝑂𝐴 ⊂ 𝛼, 𝑂𝐵 ⊂ 𝛽
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Определение. Линейным углом 

двугранного угла называется угол, 

сторонами которого являются лучи с общим 

началом на ребре двугранного угла, которые 

проведены в его гранях перпендикулярно 

ребру.

Плоскость линейного угла 

перпендикулярна к ребру двугранного 

угла.

Двугранный угол имеет бесконечное 

множество линейных углов.



Определение. Градусной мерой двугранного угла называется градусная мера его 

линейного угла.

𝟓𝟎°

«Двугранный угол равен 50°»



Полезная теория

Теорема о трёх перпендикулярах

Теорема. Прямая, проведенная в плоскости через

основание наклонной перпендикулярно к ее проекции на

эту плоскость, перпендикулярна и к самой наклонной.

Обратная теорема. Прямая, проведенная в плоскости через

основание наклонной перпендикулярно к ней,

перпендикулярна и к ее проекции.







Теорема. Если прямая перпендикулярна двум пересекающимся прямым,

лежащим в плоскости, то она перпендикулярна к этой плоскости.



Теорема (Признак перпендикулярности двух плоскостей).

Если одна из двух плоскостей проходит через прямую, перпендикулярную к

другой плоскости, то такие плоскости перпендикулярны.



Подготовительные задачи



Подготовительные задачи



Подготовительные задачи

Правильный тетраэдр.
Доказать, что PA
перпендикулярна (BFC)












